
SECTION 1

9  ΟΙ ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ  ΓΑΜΑ ΚΑΙ ΒΗΤΑ
9.1  Η Συνάρτηση Γάµα

Ορισµοί
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Οι προηγούµενοι ορισµοί ισχύουν και για µιγαδικό x µε Re(x) > 0.
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2 SECTION

Ιδιότητες

 Γ(x + 1) = xΓ(x)

 Γ(n + 1) = n!     για n = 0, 1, 2, … µε 0! = 1.
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"      [η συνάρτηση ψ(x)]

 ψ(1) = −γ, ψ(x + 1) = ψ(x) + x−1

Ασυµπτωτική σειρά του Stirling για µεγάλο x
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Για x = n (µεγάλος θετικός ακέραιος)

 G p( ) !n n n n en n+ = −1 2�
Ο λόγος των δύο µελών τείνει στο 1, όταν n → ∞.)
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SECTION 3

9.2  Η Συνάρτηση Βήτα

Ορισµοί

 
B x y t t dt x yx y( , ) ( ) , ,= − > >− −∫ 1 1
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Ο ορισµός ισχύει και για µιγαδικά x και y µε Re(x) > 0, Re(y) > 0.

 B x y x y
x y( , ) ( ) ( )

( )= +
G G
G

   (επέκταση σε x < 0, y < 0)

Ιδιότητες

 B(x, y) = B(y, x)
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